
Résolution du problèm de Riemann pour
les

équations de YT Venant sans topographie

Il Hyperolicité des système de 3 Venant
-Le systèmes'exit en 1 dimension d'espace

4 Oth + Ox(hu) = 0 (SV)
Otthv) + 0Chm + th2 = 0

et on demande aus solutions de verific de plus l'inégalité d'entropic
at + bx(n(E + g42) 10 (IE)

où E et l'enegie tolale E = h + g2
un un

↑ -

enegic enefic
cintique potentielle

Pour les solutions régulices (IE) est une igalité. Cette inégalite1

ret à selectionner quelles discontinuités cont admissibles , c'est-à-dire
quelles colutions sail physiques.
Pour les solutions régulières , (STV) est équivalent au syst eine

quesi-linéaire serivant , ésit en variables Ch
,
al

4 &th + ubh + hban = 0

bu + gbxk + ubxn = 0

or encore

a(n) + (m)a(n) = 0







Comme I at valee propre , on a
5 = N /M(51) où à est la valeu propre qui nous interesse

On désive :

1 = Da(u(5) U/)
On sait de plas que

M'(5) = /(5) où est un vecteu propre ,
donc

1 = Da(n(3)) f((5))
On voit que cela impose
· que la quantité BN/U/31) FIKI) reste strictement

Positive on négative ("champs vraiment nor liviaine" (
.

Une renormalisation du vecteur propre

Passons au calcul détaillé pour Y Venant. Notons déja que
comme les détentes sont des solutions régulières , on peut
travailler avec les variables que

l'a vent. On choisit /h
,
u) qui

est pratique , et on se concentre sen la premiu valuer prope
N = m- Da

,
(4

,
v) = /-t . 1)

Da Chie rech ,n = -- O
donc

pas
de problème d'anulation de cette quantité , mais il

facet chorein platef Ell , u) =( pour obtaino

le propriété
Di Chie E(h ,

u) = 1 .
















